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1. Введение 

Пусть ,,1  qp и      
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последовательностями, т.е. неотрицательными последовательностями действительных 

чисел. Пусть pl - пространство последовательностей действительных чисел  
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Пусть операторы ** , HA являются дискретными операторами следующего вида: 

 

  ,1,0,1,
,,

* 




ijaifafА
ij

ij

jiji
   







ij

ji
iffH .1,*  

 

Рассмотрим аддитивное весовое неравенство  
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Если 0v  то неравенство (1) превращается в неравенство с двумя весами  

 

ppq
lffCfuA  ,*                                                    (2) 

 

выполнение, которого исследовалось многими математиками (см. например [1-7]). 

Целью работы является нахождения необходимых и достаточных условий 

выполнения неравенства (1), путем сведения неравенства (1) к эквивалентному 

неравенству типа (2). 

Для достижения цели рассматривается также задача об оценке величины  
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Значение (3) представляет собой самостоятельный интерес и является обратным 

неравенством дискретного неравенства Гельдера для нормы 
pp

fvHf * , на классе 

неотрицательных последовательностей   0;
1
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Здесь и далее )0(0  ff  означает, что последовательность действительных 

чисел  



1iiff  является неотрицательной невозрастающей (неотрицательной 

неубывающей). Символ CA   означает, что CA   :0  и символ CA   означает 
ACA  . 

 

2. Вспомогательные утверждения 

Пусть 
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Лемма 1. Пусть ,1  p  и весовые последовательности v,  удовлетворяют 

условиям (4). Тогда последовательность 
*

n  является положительной, строго 

убывающей. 

Лемма 2. Пусть ,1  p  и весовые последовательности v,  удовлетворяют 

условиям (4). Тогда последовательность 
*

n  удовлетворяет следующему условию:  

 

  .20
'*

1

'*'  

p

n

p

n

p

n                                                              (6) 

 



1243 

 

Лемма 3 Пусть ,1  p  и весовые последовательности v,  удовлетворяют 

условиям (4). Тогда справедливо следующее неравенство: 
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Лемма 4 Пусть ,1  p  и весовые последовательности v,  удовлетворяют 

условиям (4). Тогда выполняется следующая оценка: 
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3. Основные результаты 

Теорема 1. Пусть  Mgp ,1  и весовые последовательности v,  

удовлетворяют условиям (4). Тогда  
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Теорема 2. Пусть ,,1  qp  и весовые последовательности vu ,,  

удовлетворяют условиям (4). Элементы матрицы  ija ,  оператора 
*A  являются 

неотрицательными и неубывающими по первому индексу т.е. 1,,0
,1,,
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Тогда неравенство (1) выполняется тогда и только тогда, когда  
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Более того 1CC  , где 1,CC - наименьшие константы в неравенствах (1) и (10) 

соответственно. 

В работе [2, 3] были получены необходимые и достаточные условия для 

справедливости (2), если матрица  ija ,  оператора 
*A , 0, ija  удовлетворяет следующему 

дискретному «условию Ойнарова»: 1d  такая, что  
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Теорема 3. Пусть ,1  qp  и весовые последовательности vu ,,  

удовлетворяют условиям (4). Элементы матрицы  ija ,  оператора 
*A , 0, ija  

удовлетворяют условию (11).Тогда аддитивное неравенство (1) выполняется тогда и 

только тогда, когда  
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где  
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При этом 
*DC  , где C  - наименьшая константа в неравенстве (1). 

Теорема 4. Пусть ,1  pq  и весовые последовательности vu ,,  

удовлетворяют условиям (4). Элементы матрицы  ija ,  оператора 
*A , 0, ija  и 

удовлетворяют условию (11).Тогда аддитивное неравенство (1) выполняется тогда и 

только тогда, когда  
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При этом 
*BC  , где C  - наименьшая константа в неравенстве (1). 
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